Streszczenie

Praca po§wigcona jest kolorowaniu graféw cuklidesowych, w szczegolnosci plaszezyzny
i zbioru N. Dowodzimy, ze istnieje 2-kolorowanie ptaszczyzny unikajace r-repetycji na Sciez-
kach prostoliniowych. Wynik ten uogélniamy dla przestrzeni R%. Pokazujemy szereg oszaco-
wan dotyczacych liczby koloréw wymaganych w kolorowaniu N w sposéb unikajacy r-repetycji
na podciagach z j-przeskokami, czyli takich, w ktorych kolejne wyrazy rdznig si¢ 0 co najwy-
zej 7. Wnioskiem z owych oszacowan jest twierdzenic méwiace, ze 30 kolorow wystarczy, aby
pokolorowaé plaszczyzng w sposéb unikajacy repetycji na ciagach punkéw wspdétliniowych
niewiele réznigeych sie od jednostkowych Sciezek prostoliniowych, zwanych [1, ¢]—$ciezkami
prostoliniowymi. Dowodzimy réwniez istnienia pewnych listowych kolorowan N oraz 72 pro-
dukujacych antyrepetycje jako podstowa, czy tez odpowiednie kolumny pewnych skonczonych

podmacierzy.

Stowa kluczowe: ciagi nierepetytywne, unikanie wzorcéw, kombinatoryka na stowach, teo-

ria Ramseya, Lokalny Lemat Lovdsza, kompresja entropii, hipoteza Dejean



Abstract

The dissertation is devoted to coloring of Eucldean graphs — the unit distance graph of
IR? or natural numbers in particular. We prove, that there exists a 2-coloring of the plane that
avoids r-repetitions on straight lines for some . This result is also extended to R space. We
show several bounds for the number of colors required to the coloring of N, which avoids 1-
repetitions on such subsequences of N, that its consecutive terms are no more than j apart. The
theorem saying that 30 colors is enough to color the plane in a way avoiding repetitions on so
called [1, e]-straight paths is an application of those bounds. We prove also the existence of
some list clorings of N and 7Z? producing antirepetitions as its subwords, or some columns of

particular submatrices.
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