Streszczenie

Na pocezatku przywolane zostang clementy teorii przestrzeni Hilberta z jadrem repro-

dukujacyn. Zostanie pokazane, ze istnienie jadra veprodukujacego iest réwnowazne ciaglos-

ci funkcjonaldw ewaluacji. Dany bedzie dowdd, e jes$li H jest przestrzenia Hilborta 2

jadrem reprodukujacym funkeji okredlonych na U, wowezas w dowolnym zbiorze
{feH|flz)=1}zelU

o ile jest niepusty, wnajduie sie dokladuie jeden element o minimalue] noruie.

Drugi rozdzial podwigoony zostanie przestrzeniom Hilberta funkeji calkowalnych =z
kwadratem, ktére sa jadremn {w sensie algebraicznyin) pewnego operatora eliptycznego.
Bedzie pokazanc, ze taka przestrzen jest przestrzenia Hilhorta z jadrem reprodukujacyim.
Potem pokazeny, ze jadro reprodukujace takie] przestrzend zalezy w sposdb clagly od
wagl calkowania, tzn. od deformaci floczynn skalarncgo. Zhicinode wag zaledwie prawic
wazedzie hedzie potrzebna. Nastepnie vogdninwy twierdzenie Ramadanowa, tzn. pokazemy,
ze jadro reprodukujace takiel przestrzeni zalezy w sposéh ciagly od ohszaru calkowania,
tzn. od dziedziny, na ktdre) okredlone sa nasze fimkcje. Zostanie Lo zrobione na trzy
sposoby dla przypadku rosunacego clagu obszardw.  Ponadto zostanie podany warunek
wystarczajacy dia przypadka malejgeego ciggu obszarow.

Szezepolnym przypadkicm takie] przestrzeni jest przestrzen funkeil calkowalnych z
kwadratem 1 harmonicznych. Dla tego przypadku bedzie pokazane, e jedh tylko waga
calkowania jest calkowalna w jakie}d dodatnie] potedze, wowezas jadro reproduliujace
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odpowiadajace] wazonej przestrzeni Hilberta istnieje. Co wigee) podany bedzie preyldad
wagi, dla ktdrej nie istnieje jadro reprodukujace takie) przestrzeni.

Korzystajac » wlasnogel minimalnej normy jadra reprodulaujageego preywoelane] w roz-
dziale drugim. stwierdzimy, ze w zhiorze calkowalnych 7 kwadratem rozwigzanl réwnania
eliptycznego, ktére w pewuym zadanyim punkeie prayjinuja wartosé ¢, o ile jest niepusty,
znajduje sig dokladnie jeden element o minimainej normie. Co wigeej, ten element zalezy
w sposoh ciagly od wagi 1 od obszaru calkowania w scisle okreslonym sensic,

Trzeci rozdzial poswiccony zostanic wazonym jadrom typu Szegd., Damy warnnki
wystarczajace na wage calkowania, aby istnialo jadro reprodukujace odpowiadajace) wazo-
nej przestrzeni. Woszezegdnodad bedzie pokazane, ze jedli odwrotnoesé wagl catkowania jost
calkowalna, o istnieje jadro reprodukujace odpowiadajace] wazonej prozestrzeni Sregd.
Przypadek obszardw o niespdjnych brzegach rdwnies hedzic rozwazony. Co wigeej, damy
praykiad wagi dla kuli jednostkowei, dla ktorej nie istnieie jadro reprodukujace odpowia-
dajacej preestrzeni. Uzywajac biliowmorfizmdw, pokazensy, ze takie wagl istnieja dla sze-
rokdch klag obszarow.

Poznie} bedzie ndowodnione, 2e jadro Szegd zalezy w sposdb ciaely od wagl callkowania.
Twierdzenie Pasternaka o zaleznodel rzutu ortogonaliego od deformacji iloczynn skalamego
zostanie uzvte w dowodzie. Na konice zostanie pokazane, jak wazone jadro Szegd moze

byé nzyte do udowodnienia ogdlnych twicrdzen analizy zospoloncej.

Stowa kluczowe: Pizestrzen Hilberta 7 sadrem reprodukujacym, funkejonal ewaluaci,
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jadro reprodukujace, operator eliptyesny, rownanie eliptvesne, minimalne rozwigzanie,

jadro Szegd, wapl dopuszezalne, wagl calkowania, zaleznosé od parametrow, ciagla zalen-

105¢, twierdzenie Ramadanowa, ciagla zalesnode od wagl calkowania.



